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Démonstration. Faisons l’hypothèse que 1 = 0.99999 . . . 9, alors on peut
faire l’hypothèse de récurrence que tous les nombres du continu linéaire
soient égaux à un. Pour commencer, on prend 0.99999 . . . 8 = 0, 99999 . . . 9−
0.00000 . . . 1. On a 0.99999 . . . 8 = 1 − 0.00000 . . . 1 = 0, 99999 . . . 9 = 1
La propriété est donc vraie au rang 0.99999 . . . 8 = 1. Supposons la pro-
priété vraie pour x ∈ [0; 1[, donc x − 0.00000 . . . 1 = 1 − 0.00000 . . . 1 =
0.99999 . . . 9 ⇔ x = 0.99999 . . . 9 + 0.00000 . . . 1 = 1. La propriété est donc
héréditaire.

On conclut que tous les éléments du continu linéaire sont égaux à un. On
a donc une aporie, qui nous permet de dire que l’hypothèse de départ 1 =
0.99999 . . . 9 est fausse.
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